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定义 1 设 E 为 Rn 中任一点集, 对于每一列覆盖 E 的开区间
∞⋃
=1

 ⊃ E,

作出它的体积总和 μ =
∞∑
=1
||(μ 可以等于 +∞, 不同的区间列一般有不

同的 μ), 所有这一切的 μ 组成一个下方有界的数集, 它的下确界 (由 E

完全确定) 称为E 的 Lebesgue 外测度, 简称 L 外测度或外测度, 记为

m∗E, 即

m∗E = inf
E⊂ ∞⋃

=1


∞∑
=1

||.
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定理 l 外测度具有以下三条基本性质:

(1) m∗E ≥ 0, 当 E 为空集时, 则 m∗E = 0；

(2) 设 A ⊂ B, 则 m∗A ≤m∗B；(单调性)

(3) m∗(
⋃∞
=1 A) ≤
∑∞

=1m
∗A. (次可数可加性)

例 1 设 E 为 [0,1] 中的全体有理数, 则 m∗E = 0.

例 2 对于区间  有 m∗ = ||.
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作业:

P51-52 习题 1, 2, 3
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